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 مقدمة

  

وفى ھذا الدرس سوف نسترجع طرق حل معادلات الدرجة الثانیة فى متغیرین وھى كما یلى: 
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  ١-=  ٢أى أن : ت   ١-ھو العدد الذى مربعھ یساوى =   تالعدد التخیلى 
  

 ١-=  ٢سوبالتالى یمكننا حل المعادلة  : 

   

  

  

  

 الأعداد التخيليةوهذا الحل غير ممكن الإ فى مجموعة  
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 -: ككفى  الآتیة  التربیعیة) أوجد مجموعة حل المعادلات ٣تدریب 

  

  تساوى عددين مركبين 

  

-أو�د قيمة س ، ص في كل مما یأتى : -أم�� �لى �ساوى �دد�ن مر�بين :
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-) أو�د قيمة س ، ص فى كل مما یأتى :٤تدریب 

  

 العمليات على الأعداد المركبة

  
- اخ�صر لأ�سط صورة : -أم�� �لى العملیات فى الأ�داد المر�بة :

  

-) اخ�صر لأ�سط صورة :٥تدریب 
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  العددان المترافقان 

.                        .یُسمى العددان مترافقان إذا كانا مختلفان فقط فى إشارة 

  

  خواص العددین المترافقان                            : 

١  
مجموع العددین المترافقان =   

  ا ٢المجموع =   عدد حقیقى

٢  
الفرق بین العددین المترافقان = 

  بالضرورى) (وھذا لیس عدد تخیلى
  ب ت٢الفرق = 

٣  
حاصل ضرب العددین المترافقان 

  = عدد حقیقى
  

  

  أھمیة كبیرة وھى : تسھیل قسمة الأعداد النسبیة . ٣للخاصیة 

   -أمثلة على الأعداد المترافقة :

  أولاً : بين ما إذا كان كل زو�ين من الأ�داد المر�بة الآتیة مترافقة أم لا : 

  السبب  مترافقان أم لا  العددین المركبین

  الجزئین التخیلین مختلفان فى الاشارة  مترافقان  أ + ب ت ، أــ ب ت

  الجزء الحقیقى متغیر فى الاشارة  لا  ص ت ، ــ س + ت ص س+

  كلا الجزئین تغیرت اشارتھما  لا  أ ــ ب ت ، ــ أ + ب ت
  

  �نیاً 

  

  

  

 -:  �لثاً : اخ�صر لأ�سط صورة .
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رابعاً : أو�د قيمة س ، ص ا�لتان تحققان المعاد� فى كل مما یأتى : 

  

    -) أولاً : اخ�صر لأ�سط صورة :٦تدریب 

  
  

      -تحققان المعادلات الآتیة :�نیاً : أو�د قيمة س ، ص التى 
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 �امساً :

 )٧تدریب 



     الجبر                                                                      الصف الأول الثانوى

١٨ 

 

  ا�����والعلاقات�والدوال   الوحدة الأولى
س ا

در
ال

ى  
ثان

ل
 

ة 
ب

ك
لمر

 ا
اد

د
لأع

 ا
ن

 ع
مة

د
مق

 

Eng / Amr Tawfek Khadr 

ل 
لاو

م ا
تر

ال
 

٠١٠٠٥٢٧٠٧٤٤  

   -السؤال الأول : ا�تر الإ�ابة الصحی�ة من بين القوسين :

                                            .ھى ........      حفى  ٠=  ٣+  @مجموعة حل المعادلة : س )١
          }٣-ت ، ٣     {ت }٣    {ت }٣-،  ٣   {  Z 

             .                                  ھى ..........      ككفى  ٠=  ٦٤+  ٢مجموعة حل المعادلة : س )٢
  }-٨     {  }-٨      { ت } ٨-،  ٨     { } ت }٨-ت ، ٨ 

ب = .....                           ×  ات فإن :  ٣ة –   ٥ةت ، ب =  ٣ة+  ٥ة=  اإذا كان :  )٣
.                     ٢      -٢    ٥ة٢     ٨ 

ھى .......     ن٢- م (ت)-=  ن٢- مالتى تجعل ت  معددین صحیحین فإن : قیمة  ن،  مإذا كان :  )٤
           ٤      -٢    ن٤     ٥ 

                     .= .......   ١٠ــ ت ) ١= ....... بینما أبسط صورة للعدد (  ١٠+ ت ) ١ أبسط صورة للعدد ( )٥
 -ت     ٣٢ ٣٢    ت   ٣٢  -٣٢ 

 ١-     ١ ت    ت     - فى أبسظ صورة ھو .........            #$ت  )٦
                                        .ھى ........      ككفى  ٠=  ٣ة+  @مجموعة حل المعادلة : س )٧

      }٣- ت ، ٣     {ت }٣    {ت }٣-،  ٣   {  Z 

ت =  ب+  اإذا كان :  )٨
٥

٥	�	ت	
                                                    ، ب) = .....       افإن ( 

              )-١-،  ٢     ( )-١،  ٢    ( )١-،  ٢   (  )١،  ٢( 
 #ت٢٤-  ٢٤ ت ٢٤-  ^ت٢٤  ت) فى أبسط صورة یساوى ..... ٦-ت)(٤-المقدار : ( )٩

         .          + ب ت ھو  ..........    ات) على الصورة ١٠ –  ٣( – ت) ٢ –  ١٣المقدار : ( )١٠
                    ت   ٢ –  ١٠ ت    ٨+  ١٠ ت    ٨+  ١٦  ت ٢ + 

                                           ت) ھى ..........  ٣ –  ٤+ ت)( ٦أبسط صورة للمقدار : ( )١١
             ت   ١٤ –  ٢٧ ت    ١٤ –  ٢١ ت    ١٤+  ٢١  ت١٤+  ٢٧ 

إذا كان :  )١٢
٤	�	ت

١	�	ت
              = س + ت ص  فإن : س = ....... ، ص = ....... على الترتیب      

                    ٢-،  ٢       -٢،  ٢         ٢،  ٥          -٥،  ٢ 
 ٣ – ت ٥-   ٣ت + ٥  ٣ – ت ٥  ٣ت + ٥-   ھو ......  ٣ – ت ٥مرافق العدد  )١٣
 ١-     ١ ت    ت     - فى أبسط صورة = ..............            ٤٢ن + ٤ت )١٤
 ٤-       ٤ ت      ٤ ت     ٤-          فى أبسط صورة = ...  ٢-ة × ٨-ة )١٥
       ت فإن : س = ..... ، ص = ..... على الترتیب     ٢ة × ٢-ةإذا كان : س + ت ص =  )١٦

                    ٠،  ٢       -٠،  ٢         ٢،  ٠         ٢-،  ٠ 
 ١-     ١ ت    ت     - فى أبسط صورة ھو .....             ~)!ت )١٧
                 مجموع العددین المركبین المترافقین ھو دائما عدد .......                              )١٨

                     حقیقي       تخیلى        حقیقى أو تخیلى  غیر ذلك 
ص = .......                                         ×= س + ت ص فإن : س  ^ت٦+  %ت٥إذا كان  )١٩

               -١١       ١١       ٣٠         -٣٠ 
                        .، ب) تقع فى الربع ......     ات + ب فإن : النقطة ( ا+ ت =  ٣-إذا كان :  )٢٠

                           الأول     الثاني     الثالث  الرابع 
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                  = .......                         x)ت فإن ب١ – ب ٢+ ( ٣+ ب ت =  اإذا كان :  )٢١
                     صفر ١       ٢         ٣ 

ت یعتبر بالنسبة للعدد التخیلى ت ........ ......                                                              – العدد التخیلى  )٢٢
    معكوسًا جمعیًا فقط  معكوسًا ضربیًا فقط   معكوسًا ضربیًا وجمعیًا غیر ذلك 

    *ت٧-       @ت٧       $ت٧      @ت٧-          ھو ....       ٧مرافق العدد  )٢٣
 ت ھو ...... ٢ة+  ٣مرافق العدد :  )٢٤

  ت       ٢ة+  ٣  -ت     ٢ة –  ٣  
١١

٣	�	ة٢		ت	
        

١١

٣	�	ة٢		ت	
 

   -السؤال الثانى : أكمل ما یأتي :

  ت  فإن   س + ص = .... ، س ص = ....  ٣؟   ــ ١، ص =  ت  ٣؟   + ١إذا كان : س =  )١

 = ..... &)١٢-+ ت ٢٥ت( )٢
 ) = س + ت ص  فإن  ( س ــ ص )(س + ص ) = ..... ٩ــ  ت ٢) ــ (٥ــ  ت ٦(ت )٣
 .  = .............. اختصر لأبسط صورة ٦ت ) ٢+  ٢( )٤
 = ....... ٢٧- أبسط صورة للعدد ت  )٥
 ت($ =.... ٣ص٣ــ ت   فإن س ١+ ت ، ص = ١إذا كانت س =  )٦

س + ت ص =  )٧
ت٣ 	٢	ــ	

ت
 فإن س = ....  ، ص = ......    

  : ضع فى أ�سط صورة � مما یأتى : لثالثا السؤال

   

-: �سط � مما یأتى :ابعر السؤال ال
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      ا ج٤ – ٢ب      

  المعادلة التربیعیة  ممیز

  ولجذرى المعادلة التربیعیة ثلاث حالات فقط لا غیر یمكن تحدیدھم مباشرة بـ استخدام الممیز 

الممیز
    

      

ع 
نو

ن
جذری

ال
  

  
  مركبان   حقیقیین متساویین  حقیقیین مختلفین

ى الدالة 
حن

ى لمن
ح
ضی

سم تو
ر

س  
ل 

شارة معام
ا

٢ 
جبة

مو
  

      

س
ل 

شارة معام
ا

٢ 
سالبة

  

      

 الممیز
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   - : ابحث نوع الجذرین لكل من المعادلات الآتیة دون حلھا : مثال

  ٠=  ١س + ٣ – ٢س )١
  ٠=  ٩س + ٦ – ٢س )٢
  ٠=   ٣س +  – ٢س )٣

  الحل

                        ٥=  ١×  ١×  ٤ – ٩  =ا ج    ٤ –  ٢بالممیز =      ١=  ج،  ٣-، ب =  ١= ا  )١

A  < ٠الممیز            B  الجذران عددان حقیقیان مختلفان 

= صفر                     ٩×  ١×  ٤ – ٣٦  =ا ج    ٤ – ٢بالممیز =      ٩=  ج،  ٦-، ب =  ١=  ا )٢

A  = ٠الممیز            B  " الجذران عددان حقیقیان متساویان " كلا منھما عدد نسبى 

                      ١١-=  ٣×  ١×  ٤ – ١  =ا ج    ٤ – ٢بالممیز =      ٣=  ج،  ١، ب =  ١= ا  )٣

A  > ٠الممیز             B   الجذران عددان مركبان مترافقان 

   - : ابحث نوع الجذرین لكل من المعادلات الآتیة ثم أوجد حلھا : مثال

  ٠=  ٦س + ٥ – ٢س )١
  ٠=  ٩ – ٢س٤ )٢
  ٠=  ٢٥+  ٢س٩ )٣

  الحل

                        ١=  ٦×  ١×  ٤ – ٢٥  =ا ج    ٤ –  ٢بالممیز =      ٦=  ج،  ٥-، ب =  ١= ا  )١

A  < ٠الممیز            B الجذران عددان حقیقیان مختلفان                                                  
  ٢،   ٣الجذران ھما   B و باستخدام القانون العام أو التحلیل   

أعداداً نسبیة  ٠=  ج+ ب س +  ٢س افى المعادلة التربیعیة  ج، ب ،  ا: إذا كان  ملحوظة

 وكان الممیز مربعاً كاملاً فإن الجذرین عددین حقیقین نسبیین .

                       ١٤٤=  ٩-×  ٤×  ٤ – ٠  =ا ج    ٤ –  ٢بالممیز =      ٩-=  ج،  ٠، ب =  ٤= ا  )٢

A  < ٠الممیز            B الجذران عددان حقیقیان مختلفان                                                  

الجذران ھما  Bو باستخدام القانون العام أو التحلیل   
٣

٢
    ، - 

٣

٢
  

مختلفین فى الإشارة فإن للمعادلة التربیعیة  ج ، اوكان  = صفر ،ب  ت: إذا كان ملحوظة

 جذرین حقیقین مختلفین .
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                      ٩٠٠- =  ٢٥×  ٤×  ٤ – ٠  =ا ج    ٤ –  ٢بالممیز =      ٢٥=  ج،  ٠، ب =  ٩= ا  )٣

A  ٠ <الممیز            B                                                     الجذران عددان مركبان مترافقان

  الجذران ھما Bو باستخدام القانون العام فقط   
٥

٣
 -،   ت 

٥

٣
 ت 

الإشارة فإن للمعادلة التربیعیة  لھما نفس ج،  ا: إذا كانت ب = صفر ، وكان  ملحوظة

 . مركبین مترافقینجذرین 
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عددان  ٠=  م٣) س +  ٣+  م( ٥+  ٢س٢٥اثبت أنھ إذا كان م عدد نسبى فإن جذرى المعادلة :  )١

 نسبیان . 

  غیر نسبیان . ٥ب ) =  –) ( س  ا –، ب الحقیقیة یكون جذرا المعادلة ( س  ااثبت أنھ لجمیع قیم  )٢
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 -السؤال الأول : اختر الإجابة الصحیحة من بین القوسین :

  

 - ما یأتى :السؤال الثانى : أكمل 
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 -السؤال الثالث : الأسئلة المقالیة :
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  علاقات ھامة

الصورة العامة 
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